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Schemat punktowania zadan otwartych

Zadanie 14. (2pki)

Y7 BV P T0 U118 972 1 111 1 punkt
gdy:
e wylaczy wspdlny czynnik przed nawias oraz obliczy lub poda prawidlowo pierwiastki

trojmianu kwadratowego 2x* —x—3 ,
albo
e wylaczy wspolny czynnik przed nawias 1 popetni btad rachunkowy przy obliczaniu
wyroznika lub pierwiastkow trojmiany kwadratowego 1 konsekwentnie do
popetionego bledu rozlozy wielomian na czynniki.

7.dajacy OtrZYMUJE «oouvvrineriiniiieeriiatesnessssosssssssssssssssssssssssnssssssssnssssssssmoses 2 punkt
gdy:

1
e poprawnie rozlozy wielomian na czynniki: W(x) = 2x’ (x + l{x - 15] .

Zadanie 15. (2pki)

Y7 BV P V0 U118 972 1 111 R 1 punkt
gdy:
e przeksztalci wyrazenie (1+sina) ( -~ tga] do postaci —sina i
cosa cosa cosa

tym poprzestanie lub dalej popetni btad,
albo

2
® wyznaczy sina = 11ga = 2J2 ina tym poprzestanie lub dalej popeni blad,

albo
e obliczy dlugos¢ drugiej przyprostokatnej trojkata prostokatnego o jednej
przyprostokatnej dtugosci 1 1 przeciwprostokatnej dtugosci 3 (lub ich wielokrotnosci)

2 1 tga:2\/§

1 zaznaczy w tym trojkacie poprawnie kat a, oraz wyznaczy sina =

1 na tym poprzestanie lub dalej popeni btad,
albo
e popeini biad rachunkowy przy obliczaniu sinusa kata a i konsekwentnie doprowadzi
rozwigzanie do konca.



7.dajacy OLIrZYMUJE «oouvvirneriinriinetirntosaresstossssssssssssssssssssssssssssssssnssssssssmoses 2 punkt
gdy:

b rr . . 1
e obliczy warto$¢ tego wyrazenia: 3

Zadanie 16. (2pki)

Y7 BV P T0 U118 972 1 111 R 1 punkt
gdy:
e oblicz lub poda dlugos¢ boku BC i1 zauwazy, ze AABC jest podobny do ABCD 1 na
tym poprzestanie.
7.dajacy OLIrZYMUJE «oouvevineriinriinetientesseesstosssssssssssssssssssssssnssssssssnsssssssssoses 2 punkt
gdy:

e obliczy dlugos¢ boku BD,

BD|=24.

Zadanie 17. (2pki)

Y7 BV P V0 U118 972 1 111 R 1 punkt
gdy:
o zapisze rownanie: (CP+r) +(BP+r) =(CP+BP)’,
gdzie r jest promieniem okregu wpisanego w trojkat prostokatny.
G

7.dajacy OtrZYMUJE «oouvvvineriiniiinetieatossresssosssssssssssssssssssssssnssssssssnssssssssmoes 2 punkt
gdy:

e doprowadzi rownanie do postaci: CP-PB=CP-r+PB-r+r’ iuzasadni teze,
albo

e doprowadzi rownanie do postaci: CP-PB = 2%- CP-r+ 2%-PB e+’

1 uzasadni teze.



Zadanie 18. (5pki)

Uwaga

W  ponize] zamieszczonym schemacie uzywamy niewiadomych x, y oznaczajacych
odpowiednio, liczbe kilometrow, ktore przebywa dziennie Janek 1 liczbe dni, ktére Janek
potrzebuje na przebycie drogi. Oczywiscie w pracach maturalnych te niewiadome moga by¢
oznaczane w inny sposob. Nie wymagamy, by te niewiadome byly wyraznie opisane
na poczatku rozwigzania, o ile z postaci rOwnan jasno wynika ich znaczenie.

sposob rozwiazania

Przyjmujemy oznaczenia np.: x, y — liczba kilometrow, ktore przebywa dziennie Janek i liczba
dni, ktore potrzebuje on na przebycie drogi.

Zapisujemy zalezno$¢ migdzy liczbg kilometrow 1 liczba dni w sytuacji opisanej w zadaniu
520=(x+12)-(y-3)

520=x-y

Nastepnie zapisujemy uktad rownan
RpiE APy {520=(x+12)-(y—3)

Rozwigzujac uktad rownan doprowadzamy do réwnania z jedna niewiadoma, np.:

Rozwigzujemy réwnania otrzymujac kolejno:

(ﬁ+12](y—3):520
Y

520-13%0 12, _36=520

y
mnozymy obie strony przez y

12> =36y -1560=0
dzielimy obie strony przez 12

y*=3y-130=0

A=9+520=23
3-23

yl :T:—IO
3+23

y2: 2 :13

), jest sprzeczne z warunkami zadania

Obliczamy liczbg dni, ktore potrzebuje
Tomek na przebycie drogi
y—=3=13-3=10.

(x+1z).(@-3]:szo
X

6240

x
mnozymy obie strony przez x

—3x* —36x+6240=0
dzielimy obie strony przez —3

x*+12x-2080=0
A =144+8320 =92°

520-3x+ -36=520

12-92
e
2
12492
x2:T+9=40,

x, jest sprzeczne z warunkami zadania

Obliczamy liczbg dni, ktore potrzebuje Janek
na przebycie drogi y = % =13.
Obliczamy liczbg dni, ktore potrzebuje

Tomek na przebycie drogi y—3=13-3=10.

(12y—-36)-y =1560

12> =36y -1560=0
dzielimy obie strony przez 12
y*=3y-130=0
A=9+520=23

(3x + 36) -x =6240

3x* +36x—6240=0
dzielimy obie strony przez 3
x> +12x—2080=0

A =144+8320 =92




3-23 3+23 -12-92 -12+92
=——=-10 y, = =13 X =—=-52 x,=—=40,

Y 5 Ya 5 I 5 2 >

), jest sprzeczne z warunkami zadania x, jest sprzeczne z warunkami zadania

Obliczamy liczbe dni, ktdre potrzebuje Obliczamy liczbe dni, ktore potrzebuje Janek

Tomek na przebycie drogi y~3=13-3=10. | . przebycie drogi = % _13
Obliczamy liczbg dni, ktore potrzebuje
Tomek na przebycie drogi
y—-3=13-3=10.

Zapisujemy odpowiedz: Janek potrzebuje 13 dni, a Tomek 10 dni na przebycie tej drogi.

Schemat oceniania

Rozwigzanie, w ktorym postep jest wprawdzie niewielki, ale konieczny na drodze do

pelnego rozwiazania zadania...................cccooooiiiiiiiiiii e 1 pkt
Zapisanie  zalezno$ci miedzy liczbg  kilometrow 1 liczbg dni  dla Janka,

np.: 520=x-y

Rozwiazanie, w Ktorym jest istotny POStEP.............oooviiiviiiiiiiiiiiieeee e 2 pkt
Zapisanie uktadu rownan z niewiadomymi x 1 y — odpowiednio liczba kilometrow, ktore
przebywa dziennie Janek i liczba dni, ktore Janek potrzebuje na przebycie drogi:

520=x-y
{520:(x+12)-(y—3)

Pokonanie zasadniczych trudnosci zadania.........................coooooiin 3 pkt
Zapisanie rownania z jedng niewiadoma x lub y, np:
520
(ﬁ+l2j(y—3) =520 lub (x+12)-(——3j =520
y X
Zdajacy nie musi zapisywac ukladu rownan, moze bezposrednio zapisa¢ réwnanie z jedng
niewiadoma.

uwaga
Jezeli zdajacy przy pokonywaniu zasadniczych trudnosci zadania popelni bledy
rachunkowe, usterki 1 na tym zakonczy to otrzymuje 2 pkt

Rozwiazanie zadania do konca lecz z usterkami, ktore jednak nie przekreslaja
poprawnosci rozwigzania (np. bledy rachunkowe) ..................ccccoiiiiiiiiiii i 4 pkt

»  doprowadzenie rOwnania wymiernego do rownania kwadratowego

albo

» rozwigzanie roéwnania z niewiadomg x bezblgdnie: x =40 lub x=-52 i nieobliczenie
liczby dni, ktorych potrzebujg na przebycie drogi obydwaj turysci

albo

» rozwigzanie rownania z niewiadomg y z bledem rachunkowym i konsekwentne
obliczenie liczby dni, ktére potrzebuje na przebycie drogi Tomek

albo



» rozwigzanie rownania z niewiadomg x z bledem rachunkowym ikonsekwentne
obliczenie liczby dni, ktérych potrzebuja na przebycie drogi obydwaj turysci

ROZWIAZANie PEIE ...........ooooiiiiiiicee e e e e

Obliczenie liczby dni, ktorych potrzebuje odpowiednio Janek i Tomek na przebycie drogi: 13
dni 110 dni.



Zadanie 19. (4pki)

1 sposob rozwiazania

Korzystajac, ze ciag (9,x+ 2,y) jest arytmetyczny zapisujemy 2(x+2) =9+y, a z tego, ze
cigg (9,x,y) jest geometryczny x* =9y .
o 2(x + 2) =9+y
Zapisujemy uktad réwnan: .
x> =9y

Doprowadzamy uktad réwnan do réownania kwadratowego x°—18x+45=0 i obliczamy
x=15 lub x=3.

Odrzucamy rozwigzanie x =3 1obliczamy y=25.

Schemat oceniania I sposobu rozwiazania

Rozwigzanie, w ktorym postep jest wprawdzie niewielki, ale konieczny na drodze do
calkowitego rozwigzania Zadania..........ccceeivrcrvneeriiiccininisssneeniiessssssssssnnssssssssssssssssssssssssssssssns 1 pkt
e wykorzystanie wtasnosci ciggu arytmetycznego 1 zapisanie odpowiedniego roOwnania

np. 2(x+2)=9+y
albo
e wykorzystanie wlasnosci ciggu geometrycznego i zapisanie rownania np. x> =9y
Rozwiazanie, w KtOrym jest iStOtny POStEP .cccccceerrunerrrreccrsssssssnnnerniecsssssssssssssssssssssssssssssssssssses 2 pkt
zapisanie uktadu réwnan np.:

2(x + 2) =9+y
x> =9y
Pokonanie zasadniczych trudnoSci Zadania..........eeeeeeeiciiiinisrsnnnninicccinsnssssnneenencssssssssnssssssssses 3 pkt

e przeksztatcenie uktadu réwnan do réwnania umozliwiajgcego obliczenie x np.

x> —18x+45=0 ipoprzestanie na tym
albo
e obliczenie y z bledem rachunkowym

ROZWIAZanie PEIE ....cccovvvuuueeiiiiiiiiiiiirrnneeiiiiccniiisssnnetiiisssssssssssnssssssssssssssssssssssssssssssssssnssssssssss 4 pkt
obliczenie x 1 podanie odpowiedzi: y =25, x=15.

II sposob rozwiazania

a, =9 a =9
o . x=T+r
e Zapisujemy kolejno Ja, =x+2, a,+r:x+2,{ 942 stad y =2x-35.
=9+2r
a, =y a+2r=y 4

2

e Zapisujemy kolejno b, =9, b, =x, b, =y, q:fzi St%d)’:x_-
' 2 ’ 9 «x 9

Schemat oceniania I sposobu rozwiazania

Rozwigzanie, w ktorym postep jest wprawdzie niewielki, ale konieczny na drodze do
calkowitego rozwigzania Zadania..........cccceivvvrvneeriiiciiiiiisssnnnninessssssssssnnsssssssssssssssnssssssssssssssns 1 pkt

e wykorzystanie wtasnosci ciggu arytmetycznego 1 zapisanie np. {

6



albo

2
e wykorzystanie wlasnosci ciggu geometrycznego i zapisanie y = 3

Rozwiazanie, w Ktorym jest iStOtny POStEP .ccccccvvrrnrrrrreecrsssssrsnnnrrneesssssssssssssssssssssssssssssssssssses 2 pkt
zapisanie ukltadu rownan np.:
y=2x-5

2
X

y= 9
Pokonanie zasadniczych trudnoSci Zadania..........eeeeeiieiiiiiiinrsnnnnniicccissnssssnneeneecsssssssssnsssssssses 3 pkt

e przeksztatcenie uktadu rownan do rownania umozliwiajgcego obliczenie x np.
2

x° . .
2x—-5= o i poprzestanie na tym

albo

e obliczenie y z bledem rachunkowym

albo

e nieodrzucenie rozwigzania x =3 1podanie dwoch ciaggow (jednego spetniajgcego warunki
zadania, drugiego nie speliajacego warunkow zadania)

ROZWIAZanie PEIE ....cccovvvuuuueeiiiiiiiiiiiirrnnniiiiiiciniinssnneniicsssssssssssnsssssssssssssssssssssssssssssssssssssssssssss 4 pkt

obliczenie x 1 podanie odpowiedzi: x =15, y =25.



